Ministerul Educatiei si Cercetarii
Centrul National pentru Curriculum si Evaluare

Examenul national de bacalaureat 2025

ProbaE. ¢)
Matematica M_st-nat

Varianta 9
Filiera teoretica, profilul real, specializarea stiinte ale naturii
* Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda zece puncte din oficiu.
* Timpul de lucru efectiv este de trei ore.
SUBIECTUL I (30 de puncte)

Sp
Sp

Sp
Sp

Sp

Sp

1. Determinati termenul a, al progresiei aritmetice (an) in care a; =5 si a3 =35.

n=l’

2. Se considerda functia f:R - R, f (x) =2x+3. Determinati numarul real m pentru care
f(m)=r(0)¥ (1)

3. Rezolvati in multimea numerelor reale ecuatia Jx?-4=33x-6.

4. Determinati probabilitatea ca, alegdnd un numar »n din multimea numerelor naturale de o cifra,

acesta sd verifice inegalitatea 3n? <100.

5. In reperul cartezian xOy se considerd punctele A(O,Z), B(2,5) si C, astfel incat B este mijlocul
segmentului AC . Determinati coordonatele punctului C .

6. Se considerd triunghiul ABC, dreptunghic in A, cu AB=AC si aria egald cu 18. Arétati ca

BC =62

SUBIECTUL al II-lea (30 de puncte)

) ) 1 0) . 1-x 3x
1. Se considera matricele I, = 01 si A(x) = Ldx )’ unde x este numar real.
-X X

a) Aritati ca det(A(2))=3.
b) Aratati ca xA(y) - A(xy) = (x - l) I, , pentru orice numere reale x si y.

¢) Determinati numerele reale x pentru care A(l) DA(x - l) = xA(x) .

2. Pe multimea numerelor reale se defineste legea de compozitie xoy =i(x + 1)( y+ 1) -1.

a) Aratatica 105=2.
b) Aritati cd e =3 este elementul neutru al legii de compozitie ,,o ”.
¢) Determinati perechile (m,n) de numere naturale, cu m < n, pentru care mon =3.

Sp

SUBIECTUL al II1-lea (30 de puncte)
1. Se considera functia f: (O, +00) R, f (x) =x>-3x—1+Inx.
a) Aratatica f '(x) :M, xD(O, +oo) .
X
b) Aratati ca lirnM =3

Sp

Sp

x-1  Inx

¢) Demonstrati ca f (x) +f (y) < —% , pentru orice x D(O,l] si orice y D[I,Z] .

p—

x—

2. Se considera functia f: (O, +00) - R, f(x) =

2

4
a) Aratati ca [ f (x)Vxdx=4.

Sp
2
4
. 8
5p | b) Aratati ca jf (x)dx==.
1 3
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Sp | ¢) Aratati ca volumul corpului obtinut prin rotatia graficului functiei g :[2,3] -R, g (x) = 7 ( ) ,in
X
jurul axei Ox este egal cu ﬂln(4e) .
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Examenul national de bacalaureat 2025
ProbaE. ¢)

Matematica M_st-nat
BAREM DE EVALUARE SI DE NOTARE

Filiera teoretica, profilul real, specializarea stiinte ale naturii

Varianta 9

* Pentru orice solutie corecti, chiar daci este diferiti de cea din barem, se acorda punctajul corespunzitor.
* Nu se acorda fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolviri partiale, in limitele

punctajului indicat in barem.

* Se acordi zece puncte din oficiu. Nota finala se calculeaza prin impartirea la zece a punctajului total acordat

pentru lucrare.

SUBIECTUL I (30 de puncte)
1. aytay _5+35
aH - —mm————=—= 3
2 5 ) p
40
=—=20 2
> p
2. f (O) =3, f (1) =5, f (m) =2m+ 3, pentru orice numar real m 3p
2m+3=3[3, de unde obtinem m =6 2p
3. | ¥ =4=3x-6, de unde obtinem x> —=3x+2=0 3p
x=1sau x=2 2p
4. | Multimea numerelor naturale de o cifra are 10 elemente, deci sunt 10 cazuri posibile 2p
In multimea numerelor naturale de o cifra sunt 6 numere n pentru care 3n? <100, deci sunt
3
6 cazuri favorabile, de unde obtinem p = il =§ P
S. + +
=9t g 5-2%)c 3p
C(4.8) 2p
6.
18=LD4C,deci AB=AC=6 3p
BC? =72, de unde obtinem BC =6~/2 2p
SUBIECTUL al II-lea (30 de puncte)
La) -1 6 -1 6
Al2)= =det|A(l))= =(-1)P-60-2)= 3
=5 §|=ala)= J=(nm-oi-2) b
=-9+12=3 2p
b) X=Xy 3xy I-xy 3xy x-1 0
xA(y)—A(xy)= - = = 3p
—xy x+4xy —xy l+4xy 0 x-1
1 0 _ .
= (x - 1) 0 1 = (x - 1)12 , pentru orice numere reale x si y 2p
c) 0 3 2-x 3x-3 3-3x 12x-9 . .
A (1) [A (x - 1) = = , pentru orice numar real x 3p
-1 5)\-x+1 4x-3 3-4x 17x-12
3-3x 12x-9) [x-x* 37 _
= , de unde obtinem x =1 sau x =3 2p
3-4x 17x-12 -2 4% +x
2.a 1
) 105=Z(1+1)(5+1)—1= 3p
=3-1=2 2p
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b) _1 _ _ . <
xo3—Z(x+1)(3+1)—1—x+1—1—x,pentru orice numar real x 2p
3o0x =i(3+1)(x+1)—1=x+1—1=x, pentru orice numar real x, deci ¢ =3 este elementul 3p
neutru al legii de compozitie ,,o

© L+ 1)(n+1)=123 < (m+1)(n+1)=16 2
Cum m si n sunt numere naturale, cu m <n, obtinem perechile (0,15), (1,7) si (3,3) 3p

SUBIECTUL al IlI-lea (30 de puncte)
MO () z2x-34L= 3p
X
2 _ - -
_2x =3x+1 _(2x-1)(x 1)’ <0(0,+) 2p
X X

b) _ x* =1+Inx)'
limf( )+3x 1mx 1-'-mx:limg: 3p
x-1 Inx x-1 In x x-1 (lnx)'

2x+l
=}Ci_r'n1 T =3 2p

X
| 1 : 1], _ )

f (x)—O = X_E sau x =1; pentru orice x[J 0,5 , f (x)ZO, deci f este crescdtoare

1 . 1 , : . 1 : 3p
pe 0,5 , pentru orice x [ E’l . f (x)SO,dem f este descrescatoare pe E,l si, pentru
orice xD[l, 2], f'(x)ZO, deci f este crescdtoare pe [1, 2]
Pentru orice xD(O,l] si orice yD[l,Z], rezulta f(x)sf(%) si f(y)Sf(Z) si, cum

1_ 9 21 “
f[EJ:—Z—Inz si £(2)=-3+In2, obtinem f(x)+f(y)s—T
2.a) | 4 4 |4
If \/_dx I x-= l)dx—x— -x| = 3p
5 > 2 2
—6-2=4 2p
b) | 4 4 4 4
1 2x3x

de=[|Vx - jd = -2Jx| = 3

!f(x) i !( Jx T P
14 8
= =-2=— 2
3 3 P
)
g(x)Z\/ﬂ, x0[2,3], deci V = nj )’ dx = 2nj dx = 2p
x—1 2 X - 1)
Hot 1 313
=2m|| —+ 5 |dx =27 In(x—1)| ———| |=77In(4e) 3p
X (x-1) 2 x—1p
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