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EXAMENUL NATIONAL DE BACALAUREAT 2026
Proba E.c)
Matematica M_st-nat
Decembrie 2025
SIMULARE
Filiera teoretica, profilul real, specializarea stiinte ale naturii
o Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda 10 puncte din oficiu.
e Timpul de lucru efectiv este de 3 ore.
o La toate subiectele se cer rezolviri complete.

SUBIECTUL1 (30 de puncte)
S5p | 1. Aratati cd numerele log, 2, 109,10 si 109,50 sunt termeni consecutivi ai unei progresii aritmetice.

5p 2. Determinati numarul real m pentru care graficele functiilor f,g:R - R, f (X) =x"—X+m si g(X)=x+2 se

intersecteaza intr-un punct de abscisa 1.

5p | 3. Rezolvati in multimea numerelor reale ecuatia X — J2-x=0.

4. Aflati probabilitatea ca, atunci cand alegem la intdmplare un numar natural de doua cifre, raportul dintre cifra
zecilor si cifra unitatilor numarului ales sa fie egal cu 2.

5. In raport cu un reper cartezian xOy, varfurile triunghiului ABC au coordonatele A(-1,1), B(2,1) si C(0,-3).

Sp

Sp
Determinati ecuatia medianei din 4 a triunghiului ABC.

5p | 6. In triunghiul 4BC se cunosc AC =6, BC =26 si B =% . Demonstrati ca A =% .

SUBIECTUL al I1-lea (30 de puncte)

s . 5 4 7 6 . 10
1. Se considera matricele A= ,B= sil,= .
-4 -3 -6 -5 01

Sp a) Aritati cd A’ =2A—1,.

5p b) Demonstrati cd matricea A4 este inversabila si aflati inversa sa.

5p | ©) Determinati matricea X € M, (R) cu proprietatea ca AX =B.

2. Fie m un numar real. Pe multimea R a numerelor reale se considera legea de compozitie
Xoy=m-X+Yy+1,oricarcar fi X,yeR.

Sp | a) Daca m=-1, aratati ca 2026-2025=0.

Sp b) Determinati numarul real m stiind ca legea de compozitie este asociativa.

SP | ¢) Pentru m=2 rezolvati, in multimea numerelor reale, inecuatia 2" -4* >4 .

SUBIECTUL al IIl-lea (30 de puncte)
1. Se considera functia f:(L %) >R, f(x)=(x*-4)In(x-1).

5p | a)Artatica f'(2)=0.
5p b) Determinati ecuatia asimptotei verticale la graficul functiei f.

5p | ¢) Demonstrati ca f(x)>0, oricare ar fi numdrul x e (1, «).
2. Se considerd functiile f,F:R—>R, f(x)=e*+2x+3 si F(x)=e"+x"+3x-3.

5p a) Ardtati ca functia F este o primitiva a functiei f.

5p | b) Demonstrati cd F(-1)<F (—%j .

SP | ¢) Determinati primitiva G a functiei g:R — R, g(x)=xf (X)+F(xX) cu proprietatea ci originea reperului

cartezian xOy este punct al graficului functiei G.
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BAREM DE EVALUARE SI DE NOTARE
Decembrie 2025

SIMULARE

Filiera teoreticd, profilul real, specializarea stiinte ale naturii

Pentru orice solutie corecta, chiar daca este diferita de cea din barem, se acorda punctajul corespunzator.
Nu se acorda fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolviri partiale, in limitele

punctajului indicat in barem.

Se acordi 10 puncte din oficiu. Nota finala se calculeazi prin impértirea la 10 a punctajului total acordat

pentru lucrare.

SUBIECTUL I (30 de puncte)
log, 2 +log, 50 = log, 100 2p
1. | 2-log,10=1lo0g,10* =log,100 2p
Concluzia: log, 2, log,10, log, 50 sunt termeni consecutivi ai unei progresii aritmetice. Ip
P(La)eG, NG, Ip
2. | g(1)=a implici a=3 2p
f (1) =3 implica m=3. 2p
Din X=+/2-X rezulticd x*+x—-2=0 2p
3. | Deducem ci x €{1,-2} Ip
Convine doar valoarea x=1. 2p
Exista 90 de numere de doua cifre 2p
4 Existd 4 numere de forma ab cu a=2b (21, 42, 63, 84) 2p
Probabilitatea este 4 = 2 Ip
90 45
5 Mijlocul segmentului BC este punctul M (1, —1) 2p
" | Ecuatia dreptei cautate este AM :X+y=0. 3p
B . 2
Folosind teorema sinusurilor obtinem —— = —C =sinA= £ 2p
sinB  sinA
6. | Rezultaca Ae {113_71} 2p
4 4
1
Cazul A= 377[ nu convine, deoarece A+B > 7, deci A =% . P
SUBIECTUL al I1-lea (30 de puncte)
A= 9 8
-8 -7 2p
1. a)
9 8 . e o . . 3p
2A-1, = g 7 deci se verifica egalitatea din enunt
det ( A) =5. (—3) +16=1+#0, deci matricea 4 este inversabila 2p
b) AL -3 4 3p
4 5
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Nota. Din egalitatea de la punctul a), (2I2 - A) -A=1,, deci 4 este inversabila, avand inversa 21, — A
Cum matricea 4 este inversabild, avem X = A™'B 3p
) w_[3 2
= 2
2 P
Pentru m=-1, obtinem Xoy=—-X+Yy+1 2p
2.2) 2026 - 2025 =-2026 +2025+1=0 3p
(xoy)oz=xo(yoz),Vxy,zeR 2p
b) | (xey)ez=(mx+y+1)ez=m*x+my+z+(m+1) si Xo(yez)=mx+my+z+2 2p
1
Rezulti ca m=1. P
Pentru M =2, inecuatia devine 2-2" +4* >3 Ip
Notand 2" =t, t >0, rezultd ca t?+2t—3>0,t>0 ,deunde te [1, oo) 2
c) p
Obtinem cd X e [0,00). 2p
SUBIECTUL al I1I-lea (30 de puncte)
2 _ 3
f’(x)=2x|n(x—1)+x 4 P
1. a) x—1 )
f'(2)=0 p
i = —_ — = 3
b le{gf(x) (=3)(—o0) =00 P
Ecuatia asimptotei verticale (la dreapta) la graficul functiei feste X =1. 2p
Pentru x>2 avem Xx°—4>0, In(x—1)>In1=0, deci f (x)>0 3p
Pentru X e (1, 2) avem X° —4<0, In(X—l) <In1=0, deci f(x)>0. 2p
€) | Nota. Deoarece functia f este derivabild pe(1,«), f'(x)<O0, pentru orice x (1, 2),
f'(x)>0, pentru orice xe€(2,0), rezultdi ¢cd& x=2 este punct de minim global. Cum f(2)=0,
concluzia se impune.
2a) F'(x)=e"+2x+3=f(x),VxeR 3p
’ Cum F este derivabila pe R si F'=f , inseamna ca F este o primitiva a functiei /. 2
Observam ca f (x)>0, Vxe[-1, ), deci functia F este strict crescatoare (cel putin) pe [—1, o) 3p
Cum -1< —% ,rezulti caF(-1) < F (—%} 2p
b) 1 1 1 17
Nota. Se poate proceda prin calcul direct: F(-1)==-5, F (——j =———, lar inegalitatea ceruta
e 2) Je 4
revine la 4 < 4\/5 + 3e, fapt evident adevarat.
g(x) =x-F'(x)+F(x)= (X- F (X))' , deci o primitivi a functiei g are legea de corespondenta de forma 3
p
¢) ( ) (X) +C, Vxe R, unde C este o constanta reald
Din conditia G(0)=0, obtinem cd C=0. 2p
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