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Simulare judeteand a Examenului national de bacalaureat 2023
lanuarie 2023
Proba E.c) - Matematica M _tehnologic
Varianta 1

Filiera tehnologica: profilul servicii, toate calificarile profesionale; profilul resurse, toate calificarile
profesionale; profilul tehnic, toate calificarile profesionale

Toate subiectele sunt obligatorii. Se acordad zece puncte din oficiu.
Timpul de lucru efectiv este de trei ore.

SUBIECTUL I (30 de puncte)

5p | 1.Aratati ca (327 +log,8):6=1.

5p | 2.Se considerd functia f R » R, f(x) =x?+ x + m,m € R. Determinati numerele reale m
pentru care graficul functiei f nu intersecteaza axa OX.

5p | 3.Rezolvati in multimea numerelor reale ecuatia x =2-x.
4.Intr-o urna sunt doar bile rosii, galbene si albastre astfel: 10 bile nu sunt albastre, 14 bile nu

Sp | sunt rosii si 16 bile nu sunt galbene. Calculati probabilitatea ca extragand o bild din urna, aceasta
sd nu fie nici rosie, nici galbena.

5p 5.1n reperul cartezian XOy se considera punctele A(-12),B(L-1)si C(m,2—m), unde m este un

numdr real. Determinati numéarul real m, stind ca punctele A, B, C sunt coliniare.
6.Calculati lungimea laturii AB a triunghiului ascutitunghic ABC, stind ca AC = 4, BC = v 13si

op cosA=1.
2
SUBIECTUL al ll-lea (30 de puncte)
1.Fie A(a)z(a_1 ! J si sistemul de ecuatii {(a—l)x+ y:—2, unde a este un numar real.
3 -2 3x-2y=1
5p | a) Aratati ca det(A(0)) = —1.
5p | b) Demonstrati cd matricea A(—2) este inversabila.
5p | ¢) Pentru a = 2, determinati solutia sistemului de ecuatii.
2.Pe mulfimea numerelor intregi se defineste legea de compozitie asociativa
x*y =xy+ 5x+ 5y + 20.
5p | a) Aratati cd 1% (—=5) = —
5p | b) Demonstrati ca e = —4 este elementul neutru al legii de compozitie , * ”.
5p | ¢) Caleulati (—2023) % (=2022) * (=2021) *...x (—=1).
SUBIECTUL al lll-lea (30 de puncte)
1. Se considerd functia f: R - R,f(x) = (x? —3)e*.
5p | a) Aratati cd f'(x) = (x?+2x —3)e*, x € R.
5p | b) Determinati ecuatia asimptotei spre +oo la graficul functiei f.
5p | ¢) Demonstrati ci x2 + 2e'™* > 3pentru orice x € R.

5p
op
5p

2. Se considera functiile f,F:1,40) » R, f(x) =Inx —% $iF(x) = (x —1) Inx —x + 2023.
a) Sase arate ca functia F este o primitiva a functiei f.
9 1
b) Sa se calculeze [ (f(x) + ;) dx
c) Sasecaleuleze [ f(x)F?(x)dx.
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Matematica M_tehnologic
Filiera tehnologica: profilul servicii, toate calificdrile profesionale; profilul resurse, toate calificarile profesionale;
profilul tehnic, toate calificarile profesionale

* Pentru orice solutie corecta, chiar daca este diferita de cea din barem, se acorda punctajul corespunzator.

* Nu se acordi fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolvari partiale, in limitele
punctajului indicat Tn barem.

* Se acorda 10 puncte din oficiu.

Nota finala se calculeazi prin impirtirea la 10 a punctajului total acordat pentru lucrare.

SUBIECTUL I (30 de puncte)

1 (/27 +10g,8): 6 =(3+3):6= 3p
=6:6=1,adevarat” 2p
2. G; NnOx = daca f(x)=0are nusolutii, A<0 2p
1—4m<0©m>l,me[£,+oo) 3p
4 4
3. x=(2-x)" =x* —5x+4=0 2p
X, =4 (nuconvine), x, =1, final x=1ell 3p
4. Notéand cu r, g respectiv a numarul de bile rosii, galbene si albastre, obtinem r+g =10, g+a=14,
r+a=16 2p
10 1
r+g+a=20,deunde a=10, P=—== 3p
20 2
5. A, B, C coliniare < m,, =m,. 2p
B = _3exr 3p
2 m+l
6. Teorema cosinusului pentru BC : a® =b* +c¢® —2bccos A, obtine ecuatia 13=16+c¢*—4¢c < 2p
c®*-4c+3=0 ¢, =1,c, = 3, triunghi ascutitunghic, valoarea ¢, =1nu convine, ¢ =3 adici AB=3 3p
SUBIECTUL 11 (30 de puncte)
la -1 1 2
) A(0)= P
3 2
-1 1
det (A(0)) :‘ 5 2‘ =(-1)-(-2)-1-3=-1 3p
b) -3 1 , . 3p
A(-2)= s o) A(-2) este inversabila <> det(A(-2)) =0
det(A(-2)) =30, concluzia 2p
c) _ _ [x+y=- _ L .
a = 2, sistemul devine 3y oy 1’ det(A(2)) = -5 # 0 = sistem compatibil unic determinat 2p
X—2y=
x=-3/5y=-7/5 3p
2.8) | 1%(-5)=1-(-5)+5-1+5:(-5)+20= 2p
=5+5-25+20=-5 3p
b) | x*(—4)=(x+5)(-4+5)-5=x 2p
(—4)*x=(-4+5)(x+5)-5=x, e=—4 element neutru 3p
¢) | x*(-5)=-5, (-5)*y=-5, pentru orice numere reale x si y 2p
(—2023) #(~2022) *(-2021) ...* (1) = [ (—2023) ...(~6) | *(-5)*[ (—4) *...x(-1) | =
(5)*[(4) = (-)]=-5 >




SUBIECTUL 111 (30 de puncte)

1) 1§ erivabili pe R , t(x)=((x -3)e*) =(x*~3) - +(x2 ~3) (") = 3
= (x? +2x —3)e*,(V)x ER 2p
b) 2 I'H XZ _3 '
cu lim f(x)=lim f (—x) avem lim f (x)=lim(x* —3)e™ = lim X :3 - Iim( ) 2p
X—>—00 X—>00 X—>—0 X—>00 Xxoo @ [z} X—>o0 (ex)
,
=lim Z—i( :H lim (Z—X) =lim % _2_ 0, y =0 ecuatia asimptotei orizontale spre —o 3p
x—w @ [ﬁ} X—>0 (ex) x—w @ [e0)
€) | Ecuatia f'(x)=0are solutiile x, =—3,x, =1, lim f (x)=0, f(-3)=6e”, f(1)=-2e, limf(x)=00 | 3P
Functia f este strict crescatoare pe intervalele (—oo,—3) si (1, +oo) , strict descrescatoare pe (—3,1),
realizand un minim global in x,, f(x)>-2e < (x*~3)e" > —2e/:e* #0<> X’ —3> 2" & x? +
2e7* >3, (V)x ER 2p
28) | F derivabila pe [1+e0) 5 F'(x) = [ (x~1)Inx—x+2023] = (x~1) Inx+(x~1)(Inx) ~1= 3
=In X+X—_1—1: f (x) pentru orice x e[1,-+0) deci, F este o primitivd a functiei f 2p
X
b) 1 1.1
f(x)+=|dx=[[nx-=+=|dx=[Inx dx=
I( (x)+ij J(nx x+x) X _fnx X 2p
- [x _ L 3p
=[x"Inx dx_xlnx—_[x-— dx=xInx—x+¢
X
c
) If(x)Fz(x)dx:IF’(x)Fz(x)dx: 2p
3 “1)Inx—x+2023] 3p
F(x) [(x-1)Inx—x+ ]+

3 3




